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Аннотация: Tekis egri chiziqning klassi unga shu tekislikning ixtiyoriy nuqtasidan 

o‘tkazilgan urinmalar soni bilan, fazoviy egri chiziqning klassi unga biror to‘g‘ri chiziq orqali 

o‘tkazilgan urinma tekisliklar soni bilan aniqlanadi. 

Калит сўзлар: текислик, фронтал, горизонтал, туғри чизиқ, фазо, эгри чизиқ, геометрия, 

нуқта. 

O’quv mashg’ulotining maqsadi: Ikki tеkislikning o‘zaro kеsishish chizig‘ini aniqlash. To‘g‘ri chiziqni 

tеkislik bilan kеsishgan nuqtasini aniqlash. Tеkislikka parallеl va pеrpеndikulyar bo‘lgan to‘g‘ri 

chiziqlar o‘tkazish bo‘yicha tushunchalarni talabalarga o‘rgatish.  

Ikki P va Q tekisliklar m to‘g‘ri chiziq bo‘yicha kesishadi, ya’ni Q  P = m. Demak tekisliklarning 

o‘zaro kesishish chizig‘ini yasash uchun har ikkala tekislikka tegishli bo‘lgan ikki E va F umumiy 

nuqtalarini aniqlash kifoya qiladi (1-rasm). 

2-a,b rasmda P va Q kesishuvchi tekisliklar berilgan. Tasvirdan yaqqol ko‘rinib turibdiki, bu 

tekisliklarga umumiy bo‘lgan E va F nuqtalar tekisliklarning bir nomli izlarining kesishish nuqtalari 

bo‘ladi: E = QH  PH va F = QV  PV.  

                                 

a)                   b)  

      1-rasm                          2-rasm 

Bu nuqtalar o‘zaro tutashtirilsa Q va P tekisliklarning l kesishuv chizig‘i hosil bo‘ladi: l = Q  P. 

Chizmada bu tekisliklarning kesishish chizig‘ining proyeksiyalarini yasash uchun tekisliklarning bir 

nomli izlarining kesishish E va F nuqtalarining E′, E″ va F′, F″ proyeksiyalari aniqlanadi va 

nuqtalarning bir nomli proyeksiyalari o‘zaro tutashtiriladi. Natijada, hosil bo‘lgan l′ va l″ to‘g‘ri 

chiziqlar Q va P tekisliklarning kesishish chizig‘ining proyeksiyalari bo‘ladi. Agar tekisliklarning 

izlari birinchi oktantda kesishmasa u holda bir nomli izlarini davom ettirib ularning kesishuv nuqtasini 

boshqa oktantda topish bilan kesishuv chizig‘i nuqtalarining proyeksiyalarini yasash mumkin. 

Masalan, T (TH, TV) va P (PH, PV) tekisliklarning gorizontal izlari Tn va Pn ikkinchi oktantda 

kesishadi. 

Kesishuvchi tekisliklarning biri gorizontal tekislik bo‘lsa, bu tekisliklar gorizontal chiziq bo‘yicha 

kesishadi. 

Umumiy vaziyatdagi T tekislik bilan H1 gorizontal tekislikning kesishish chizig‘i h gorizontal bo‘ladi. 

haqiqatdan, H1 gorizontal tekislikning har bir nuqtasi H tekislikdan baravar uzoqlikda joylashgani 
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uchun, tekisliklarning kesishuvchi chizig‘i h||H bo‘ladi. Agar umumiy vaziyatdagi tekislik frontal 

tekislik bilan kesishgan bo‘lsa, bu tekisliklar frontal bo‘yicha kesishadi. 

Ammo kesishuvchi tekisliklarning biri proyeksiyalovchi tekislik bo‘lsa, proyeksiyalovchi tekislikning 

xossasiga muvofiq, ularning kesishish chizig‘ining proyeksiyalaridan biri proyeksiyalovchi 

tekislikning izida bo‘ladi. 

Kesishuvchi tekisliklarning bir nomli izlari chizma chegarasida kesishmasa, ularning kesishish 

chizig‘ini yordamchi tekisliklar vositasida aniqlash mumkin. Masalan, umumiy vaziyatdagi P(PH, PV) 

va T(TH, TV) tekisliklarning kesishish chizig‘ini yasash uchun H1 gorizontal va V1 frontal 

tekisliklardan foydalaniladi.  

H1 gorizontal tekislikning frontal izini H1V∥H qilib o‘tkaziladi. Bu tekislik P tekislikni h1(h1′, h1″), T 

tekislikni h2(h2′, h2″) gorizontallar bo‘yicha kesadi. Bu gorizontallarning kesishgan E(E′,E″) nuqtasi 

E′=h1′h2′ va E″=h1″h2″
 
P va T tekisliklarning kesishish chizig‘ining umumiy nuqtalaridan biri 

bo‘ladi. 

Frontal tekislikni V1H||V qilib o‘tkaziladi. Bu tekislik P va T tekisliklarni f1(f1′,f1″) va f2(f2′,f2″) 

frontallar bo‘yicha kesadi. Bu frontallarning kesishish F(F′, F″) nuqtasi P va T tekisliklarning 

kesishish chizig‘ining umumiy nuqtalaridan ikkinchisi bo‘ladi: F″ = f1″ f2′ va F′= f1′ f2″ bo‘ladi. 

Natijada, E va F nuqtalarning E′, F′ va E″, F″ proyeksiyalarini o‘zaro tutashtirsa P va T tekisliklarning 

l kesishish chizig‘ining l′ va l″ proyeksiyalari hosil bo‘ladi. 

Xuddi shu tartibda Q va P tekisliklarning H2 gorizontal tekislik bilan kesishish chizig‘ini aniqlanadi. 

Chizmada H2 tekislik a, b va c, d chiziqlarni 5, 6 va 7, 8 nuqtalarda kesadi. Natijada: H2 Q = m2 va 

H2  P = n2 hosil bo‘ladi. Rasmda H2 || H1 bo‘lgani uchun m2 || m1 va n2 || n1 bo‘ladi. Q va P 

tekisliklarning ikkinchi umumiy F nuqtasi bo‘lib u m1 va n2 chiziqlarning o‘zaro kesishish nuqtasi 

bo‘ladi: F = m2  n2. 

Har ikkala P va Q tekisliklar uchun umumiy bo‘lgan E va F nuqtalarni o‘zaro tutashtirsak, 

tekisliklarning kesishish chizig‘i hosil bo‘ladi. 

Chizmada (1.7-b, rasm) Q va P tekisliklarning kesishish chizig‘ini yasash uchun H1 gorizontal 

tekislikning H1V izini o‘tkazib uni a″, b″ va s″, d″ chiziqlarning frontal proyeksiyalarini kesuvchi 1″, 

2″ va 3″, 4″ nuqtalar belgilanadi. Bu nuqtalarning gorizontal 1′, 2′ va 3′, 4′ proyeksiyalarini aniqlab 

o‘zaro tutashtiriladi. m1′ va n1′ chiziqlar Q va P tekisliklarning H1 tekislik bilan kesishgan 

chiziqlarning gorizontal proyeksiyalari bo‘ladi. Kesishuvchi chiziqlarning frontal m1″ va n1″ 

proyeksiyalari H1 tekislikning H1V izida bo‘ladi. hosil bo‘lgan m1′ va n1′ chiziqlarning kesishgan E′ 

nuqtasi Q va P tekisliklarining kesishuv chizig‘iga tegishli E nuqtaning gorizontal proyeksiyasi 

E′=m1′n1′ bo‘ladi. Bu nuqtaning E″ frontal proyeksiyasi esa H1 tekislikning H1V izida bo‘ladi: 

E″H1V. 

Xuddi shu tartibda Q va P tekisliklarning kesishish chizig‘iga tegishli, ikkinchi F nuqtasining F′ va F″ 

proyeksiyalarini H2 gorizontal tekislikning H2V izini H1V ga parallel qilib o‘tkazib aniqlanadi . 

Chizmadagi E′, F′ va E″, F″ proyeksiyalarni o‘zaro tutashtiruvchi l′ va l″ chiziqlar Q va P tekisliklar 

kesishish chizig‘ining proyeksiyalari bo‘ladi. 

Agar to‘g‘ri chiziq tekislikka parallel yoki tegishli bo‘lmasa bu to‘g‘ri chiziq tekislik bilan kesishadi. 

To‘g‘ri chiziq tekislik bilan kesishishi natijasida nuqta hosil bo‘ladi. 

Bu nuqtani aniqlash uchun qo‘yidagi yasash algoritmlaridan foydalanadi (1.8-rasm) 

 Berilgan a to‘g‘ri chiziqdan yordamchi S tekislik o‘tkaziladi: a  S 

 P va S tekisliklarning kesishish l chizig‘i yasayladi: S  R = l 

 a to‘g‘ri chiziqning l bilan kesishgan nuqtasi K = a∩l bo‘ladi. 
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Natijada, K nuqta a to‘g‘ri chiziqqa va P tekislikka tegishli umumiy nuqta bo‘ladi. Odatda, yordamchi 

S tekislikni proyeksiyalovchi vaziyatda o‘tkaziladi. 

Chizmada a(a′, a″) to‘g‘ri chiziqning P(PH, PV) tekislik bilan kesishish nuqtasi K ning K′ va K″ 

proyeksiyalarini yuqorida keltirilgan yasash algoritmlari bo‘yicha aniqlaymiz. Buning uchun: 

 To‘g‘ri chiziqning a′ proyeksiyasidan yordamchi gorizontal proyeksiyalovchi S tekislikning SH 

izini o‘tkaziladi. 

 S va P tekisliklarning kesishuv chizig‘ining l′ va l″ proyeksiyalarni yasaladi. Buning uchun 

tekisliklar izlarining kesishish nuqtalarining proyeksiyalari M′, M″ va N′, N″ dan foydalaniladi. 

 a to‘g‘ri chiziqning frontal a″ proyeksiyasi S va P tekisliklarning kesishish chizig‘i l ning frontal l″ 

proyeksiyasi bilan kesishib K nuqtaning K″ proyeksiyasi aniqlanadi: K″=a″ l″. 

K nuqtaning K′ proyeksiyasi tekislikning SH iziga yoki a to‘g‘ri chiziqning a′ proyeksiyasiga tegishli 

bo‘ladi: K′a′ va K′SH.  

Yuqoridagi misolni a to‘g‘ri chiziq orqali frontal proyeksiyalovchi tekislik o‘tkazish yo‘li bilan ham 

yechish mumkin.  

P(mn) tekislik bilan a to‘g‘ri chiziqning K kesishish nuqtasining proyeksiyalari a to‘g‘ri chiziq 

orqali S(SH) gorizontal proyeksiyalovchi tekislik o‘tkazish bilan aniqlangan. m to‘g‘ri chiziq orqali 

S(SV) frontal proyeksiyalovchi tekislik o‘tkazish yo‘li bilan aniqlangan. 

To‘g‘ri chiziqning tekislik bilan kesishish nuqtasini yasash algoritmidan foydalanib, turli gemetrik 

tekis shakllarning o‘zaro kesishish chiziqlarini yasash mumkin. Masalan, 1.13-rasmda ABC (A′B′C′, 

A″B″C″) va DEF (D′E′F′, D″E″F″) uchburchaklar bilan berilgan tekisliklarning o‘zaro kesishish 

chizig‘ining proyeksiyalari KL(K′L′, K"L") yasalgan. 

ABC va DEF tekisliklarning kesishish chizig‘ining yasash uchun ulardan birini, masalan, DEF 

ning EF va ED tomonlarining ABC tekislik bilan kesishish K(K′, K″) va L(L′, L") nuqtalarini 

aniqlanadi. 

Buning uchun uchburchakning EF tomonidan yordamchi T(TV) frontal proyeksiyalovchi tekislik 

o‘tkaziladi. Bu tekislikni ABC tekislik bilan kesishish 12 chizig‘ining proyeksiyalari 1′2′ va 1″2″ 

bo‘ladi. Uchburchakning EF tomonini 12 bilan yoki ABC tekislik bilan kesishish nuqtasi K ning 

proyeksiyalari K′ va K" aniqlanadi. 

Xuddi shu tartibda DEF uchburchakning ED tomonning ABC tekislik bilan kesishish nuqtasi M ning 

M′ va M" proyeksiyalarini yordamchi S(SV) frontal proyeksiyalovchi tekislik vositasida aniqlanadi. 

Chizmada hosil bo‘lgan K′ bilan L′ va K″ bilan L" proyeksiyalarni o‘zaro tutashtirilsa, uchburchaklar 

kesishish chizig‘ining proyeksiyalari hosil bo‘ladi. Uchburchaklar chegaralangan shakllar bo‘lgani 

uchun ularning kesishish chizig‘ining proyeksiyalari K′L′ va K"L" chegarasida bo‘ladi. 

Uchburchaklarning proyeksiyalar tekisliklariga nisbatan ko‘rinadigan yoki ko‘rinmaydigan qismlarini 

aniqlash uchun ularning tomonlariga tegishli konkurent nuqtalaridan foydalaniladi. Masalan, H 

tekislikka nisbatan ko‘rinishlikni aniqlash uchun ABC va DEF larning AC va EF tomonlarning 

konkurent 56(5′6′, 5″6″) nuqtalarning applikatalar Z5, Z6 qiymatlari taqqoslanadi.  
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Agar 5(5′, 5″) nuqta EF(E′F′, E″F″) tomonga, 

6(6′, 6″) nuqta AC(A′C′, A″C″) tomonga 

tegishli, ya’ni 5EF va 6AC bo‘lsa, 

chizmada z5>z6 bo‘lgani uchun 5 nuqta 

kuzatuvchiga ko‘rinadi. 5 nuqta H tekislikdan 

6 nuqtaga nisbatan yuqorida joylashganligi 

aniqlanadi. Demak, H tekislikda EF 

tomonning F′K′ qismi kuzatuvchiga ko‘rinadi, 

E′K′ ning bir qismi esa ABC ostida qoladi. U 

holda ABC ni AB tomonining A′B′ 

proyeksiyasi to‘liq va BC tomoni B′C′ 

proyeksiyasining B′L′ qismi ko‘rinadi. DEF 

ning ED tomonining E′D′ gorizontal 

proyeksiyasining bir qismi ABC ning 

gorizontal A′B′C′ proyeksiyasi ostida qoladi. 

Uchburchakning V tekislikka nisbatan 

ko‘rinishligi aniqlash uchun VC va EF 

tomonlariga tegishli 2 va 7 konkurent 

nuqtalarining 2′, 7′ va 2″, 7″ 

proyeksiyalaridan foydalanamiz. Agar 2VC 

va 7EF bo‘lsa, chizmada y2>y7 bo‘lgani 

uchun 2 nuqta kuzatuvchiga ko‘rinadi. 

Shuning uchun 2(2′, 2″) nuqta tegishli VC tomonning B″L″ va EF tomonning E″K″ qismi ko‘rinadi. 

Shuningdek, AC tomoni A″C″ proyeksiyasining 1″3″ qismi ko‘rinmaydi. U holda uchburchakning ED 

tomonning E″D″ proyeksiyasi to‘liq ko‘rinadi. 
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